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« Sur une wowvelle -efpece de Calent.
- Dans deux mémoires que jai préfﬂﬁt;s ¥ TA
cadémie le 3 Mai & le 13 Decembre 1770, jai ex-
pofé une méthode parriculiere de calculer, qui
elt d'un ufage fore érendu, & qu'on peur appli-
quer principalement avéc beaucoup d'utilité dans
I'Afltronomie Tabulgire. Je vais ticher de donner
ici une idée de cerre méthode & Jen ferai, pour
Péclaircir, ]'ﬂpplil:-li.ttig?l 3 un exemple.

§. 1. Je fupp-ﬁfe qu'on w:uiiIF, conflruire une
Table pour prendre des parties proportionnelles ;
qu'on veuille exprimer ces parties foit en nombres
abfolument entiers, foit en nombres tptiers,_}:c-
compagnés d'unc ou de pl'uﬁrzur_s décimales; &
puifque de cerre fagon on ne péur s'emplcher de
négliger le plus fouvent une, petite quantics , qu's
on ne veuille cependant Jamais négliger plus que
la -moirié !i'-'un_e? unité du dernier chiffre; c'eft a

dire qu'on ne Ttliilllﬂ: I::as négliger plus qu’un de-
| mi'_,! ']urfghf{:-n n’admer dans la Table que des
nombres entiers; qu'on ne veuille pas négliger
pfu§ de ¥, lorfqu'on admer des dixiemés; quon
ne veuille pas négliger plus de x5, lorfquon pouf-
fe lés__pnr;:if:: proportionnelles jufgqu’a deux déci.
- males; q’._s':_'ninl'.'i de fuite. - LT
:§.2. Cela pofé, i nous confidérons la manicre
ek ; ' dont
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dont: de telles , tables font conftruites, “riobs -
vn}runa que chaque partie proportionnelle, ou :lm.. ;
.que terme ‘de la table, eft le produit ou le 4¢ ter- /'
me d'une regle de trois, dont le premier n:rm.e'
d'abord, que je. nommerai ¢, eft conflant; c'elt
un module-ou une bafe qui indique combien d'u-
. .nités on fuppole comprifes entre deux termes en.
'tre les quels on veut interpoler un autre terme:
compol# du plus petit de ces deux termes & d'u.’
ne partic proportionnelle exprimée par un cer.’
tain nombre des mlmes unités. Par ex. toutes
les fois que dans les petites rables  des logarithmes
..des finus, on.cherche le logarithme quirépondd
“un_angle exprimé en degrés, minutes & {econdes,
le_ ‘nombre : conftantc. eft, 60, .. Quant au fecond.’
& au troifiele’ termé, ils fone aflés  arbitrairesy -
mais ils changent cunnmte'l’[-:ment ﬂf.' vﬂlclll.‘ 15[1
lr.m peut faire enforte que l'un, que je nommerai 1
", r:prE['-:nte fucceflivement tous les nothbres na. .
'mrelg., $i on veut que l'adrre nombre, que. nous ¥
dérguernn! pac_ ait. aufli fuccellivement les ”"
mbémes valedrs, :hnque ternte de la table s’y trou, :
vera deux fois; 4 moins qu'on ne I'évite en'don. B
nant & la table une forme’ triangulaire, ainfi que .
cela s'elt fait' dans la table fexagénaire qui accom.'
‘pagne les anciennes Tables altronomiques, & de
la méme ‘maniere qu'on difpole quelques fois le-
livret: ear: remarquons en paffant qu'une telle
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Table de-parties’ proportionnelles n :ﬂ autre r.:hna.-

fe qu'un livrer od tous.les produits, font_divifés -

par un nombre- conltant. . Obfervons nuﬂ' ‘q'tlhn ;

ne doit jamais furp&ﬂ':r ‘, pnn:e que, :e i:nshn:

T L.
{e préfente jamais, N "'""-l:ﬂ:'-i

§.3. Qu'on s'imagine h préfene - tnu:::ﬂlﬂ

valeurs 1, 2, 3, 4 &ec do'n, rfngécs ‘Verticale<
ment A la tére de la Table quon yeut :nnﬂrﬁ"ii .

re, & qu'on ‘veille' commencer pat déterminer

pour un cerrain nombre m, tous les termes: q’ul -

répondent & ces 'valeurs de ni‘la mjre sla pIﬂ:

- fbre fera fans doute de’ faire la reglé™ A wiols

pouttchaque terme en particilier ; 'mais 'éétf;'i‘rtijri:

feroit bien®longue & bien pénible, & on" pen:

¢ fera naturellement & abréger le travail en cher-
chant de cette maniere les parties proportionnelles,

 feulement pour des valeurs de”n ‘prifes’ de"'lﬁfhh. f_

ce en dxﬂan:: &-en 1nt:rpﬂ]nnt enfuire™les “5u.
tres termes, avee le ]ugemmt*& lﬂrrennna hcel
“faires, fans- fiire les regles de “trois, Eﬂ_‘twmﬁ-
- ‘thode cependant fera encore ou b:cn lﬁngu:: nﬁ

L
!

peu fire, & caule, de la condition qu -::-n'*s :I'Llf'u .

pofée de ne jarnais négliger plus quie- Ia mhmé
sde P'unité du dernier chiflre; or-la: M&thnde Hf‘.im‘

je'me propofe de rendre- compte, facisfaif exattes

ment A cett’s condition, &' quel que foit*le*fiani:
bre des #, onn'a befoin de faire, pour une valent

donnée de m, qu'une feule regle de trois; tous

nk R g
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Hﬁﬂtfﬂ termes fe''déerminanit  par ‘de fimples

'_n‘dﬂitiuns ,-au"moyen ‘de certairies formules - gé.
":ﬁ-'Et"ﬂT-ﬁ gue. Jai’ trouvées;' & ' cette’méthode eft

I_‘.

© d"une’ telle facilieé - ‘dans 1"application, qu’on r:ﬂ:
fnm-en: en érar, d'éerire, fans autre. caleul, les

- prhduulhd: plus ;1000 regles ‘de-trois, en deux
pfirions dont 1l

heurés'-de tems
t-fai ’ge' e : R St v R
% § g% (11'1 on défigh gn: ‘par.p les pames propor: .

unnneﬂ:s chérchées, & qut -L_—u-- = P;¢ eﬂ' 2 dire

quﬂ P Joit le terme _trouvé: par I'unique regle de -

. trois 7 que. j'ai_dic. quon ¢toit. obligé de faire,

Nousverrons - plus’. bas pour qucllr-hlcur de

11 fmt flm: “cetre *r:glr: dmtrms dans- chaque cas,

ﬁ 5. Cﬂmme e muj'nurs en “augmentant

& que -E elt conflant pour un cas :donné, les
valeurs p ‘iront, eufli "roujours en augmentant . &
tout., ﬂ: rEdml: a favoir combien d'unitds il f'au:_-
qnuter '!I.t dernier chiﬂ'r: de P, & dux termes fui-

vans, 4 melure que tt ﬂﬂ']l dunt de dcu.t, de

lrﬂ'll.;&t. mnicfy. o : i

# u{-. = l|..';': = . )

e B i §.~5 el clalr qu: 4 m a&ﬁmﬁu, celt dt

* anités qu: les” yaleurs p augmentent fu-:c:ﬂ' ve-

=
'

‘ment. pnur “chaque uddumn de 1 2 la valeur de

w; mais’ comme on _n -admet dans la Table.que
b3y, des

P



LR B | d‘;?
des nombres entiers (car les. frﬁEhcms dEmrnulu:
peuvent méme &tre regardées. :umme des noms:

bres entiers), il eft clair auffi, qm: i" L cﬂ: pas :

f:sf‘
un nombre entier, le nombre :Ies uum!s 2 ajouter
aux. derniers chiffres des termes _ﬂ. ne peut. Em: !+|

toujours le méme: par’ exemple, s T '=q 1?5 ;
Faas 'I' e i i

.que P== un nnmhrc Enm:r' la premmrc uugm:n.
tation fera o, umtés puifque %5 eft moins qﬂe oL,
ainfi l¢ rerme cnrrefpundnn: A nf1fera en:urc P =
mais & # ~}- 2 répondra. P 'g ou P-—[—-:r-'

ﬂ“' "-:']

A u ~} 3répondra P~} 3L nuP+: A n-.}-q-. '
répondra P - 3L ou P f=1; & w - g répun--
dra P -~ & ou P -} 2 & ainfi 'augmentarion
de P aura éé dabord o, puis 1, puis 2. fois o,
puis .1 &e. _ T

5% On peut rr.-m-arqncr rque la® dxﬁ"':fende ’
pmlr ces nugmrntanuns des p ne roulera jamais-

que fur une unm—'.-' de plus ou de ‘moins; ¢ cﬂ:"i
oo,

dire que fi m = x »1--, ce fera mu}aurs ou’ .-r

unités on x -}~ 1 umtﬁs qu il fnudra hjuutcr au
dernier chifffe & melure que n’ c:’bit d: L f.

ill|'.|,|1-'l'

§. 8. De plus fi on :ntcnd pu‘ < 5 frn&mn

iy
-rédulte i f'es moindres :erm:s "ou que = e
'

"Jr-l*'- =x —[-—- 3il ne m'a’ pas éré dﬂful de
Ra’ p:u-
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prumr:r,qu:u bout d'une période de k termes lek -
ugmentations des p. doivent revenir dans le mé:
.me ordre; c'eft a-dire que fi on nomme [T le t.-.-r%:j
" me correfpondant @ n ~}- £, il faudra ajouter & TI, g
P':““-‘ ., 1=k, 4 1, le méme nombre d unités .
quon’ wmt a]uuté a Py p[!l-llr ft =} 1; que pour
avoir” 1&“terme qui répond A 1t = k4= 2, il faut
“ajouter au nouvean terme le méme nombre d'us ;
_-nités ‘qu'on avoit ajouté au _terme mrrc{'pundnnt,-:;‘%
¥ *“—l—- 1, afin d'avoir celui qui devoit répondre f‘:,l

A2 +-.2; &ainfl de fuite, Et cela eft vrai qu:

Bt o M '
’*uu g {'mt in abfiraclo “ud ;nombre’ mm:r i

ou nﬂll,ﬁpaﬂ:t que fi P elt un nombre entier - 4-1
o’ entier; avec . des; décimales,. u::umpngn& dunr.-F
fraflion gu'on " ait ‘négligée; IT fera accumpﬂgni 5
tl: la méme fraftion 2 négliger. . :ft;'.‘;‘.ﬁ';‘.

. §.9. Il n'n pas écé difficile non plus de’ prnur .
vtr», ‘que dnus une période de k termes, c'¢roit tou- f
;uun k — I fois quil falloit, augmenter les p de. )
“x unités, & k fols qu'il falloit les augmenter ﬂb f

i3

x + 1 utités. ;" - v Ehgn

- §: 10. Le principal étoit done de- dér:rmm’cr -i

‘ Ia loi intérieure -de ces périodes; favoir de trou-. K

‘ver, pour un ¢éa¢ donné, quand il falloit ajbuter _-_F

% & quand il falloit ajouter,x - 1. C eft ce
‘qui fouvent n'eft pas’ facile; tout dépend du rap-
'ipnﬂ de /i 4 k; la difficuleé eit mtll-: Inrfqut h nﬂ;

o | j. ] ﬂ; ::

=
=
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- Q; parce que dans cc cas on a 1;5 == x,.de I‘m-}é&:'_- |
-qu'on ‘a rtoujéurs le m{me nombre” d'unités 3 =
‘sjouter; nous verrons ce qu'il faut faire dans'cha.
~ que cas, aprds avolr fait 'précdhbr le rél"ﬁlrr[rféd'u-
ne autre 1'|:ch?r-:he. : i 2 ‘Lﬁf’% :,
C0 0§ 11 O les périqdes doivent-elles commeit: -
- cer? ceft 2 dire pour quelle valéurgde, ir -doit-on
faire laregle de.trois; afin de déterminer letters,
“me P = "%, du quel on. veut partir? “La"ré:
. - £ » J i I
‘ponfe 2 cetre queftion ne paroit’pas d'abord li-
_ mitée; mais elle le devient fi*on -a_égard i__cEf:
" taines confidérations, que j'indique dans’mon mé-
. moire & “des quelles je tire les conclufions fui-
- yantes. |

Je diftingue deux :ns:___u;:lui ot k elt: pair &
“celui o k. eft impair, & J éxablis 1°:7que lorf-
"que K eft pair, daps‘le quel,cas par “conftquent
I elt impair, il faur :umm:n-:e;{']q ptriode, “ou
 faire la regle de trois, eu. terme ol . =

Anisk : ok -4~ 1; en entendant” paririle
= e o L | : <"

' ey ""’2';*'!':'—--'...&-4-'-2
] i ‘el .que y e
plus petit nombre entier ‘el .q e 5 Y

{oit un nombre entier 7 IR, SIS SR 0

2°, Je dis que lnrl'qué k eft imﬁnit,k& par
¢conféquent hi pair, il faur commencer la période
R 3. “an






